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YAMUK: P> ikizkenar yamukta késegen uzunluklari esittir.
3¢t iki kenari paralel olan dértgenlerdir. [AB]//[DC]
c
D—»——C [AB]//[DC] |Ac|=[BD)|
g b [AB] alt taban e=f
[DC] Ust taban A B |AO| :|o|3|
A A B [AD] ve [BC] yan kenarlar |DO| :|0C|
> D ¢ ¢
a—c
. N |AH; | =[BH,| ==
# [ 1 £~
A7 H ¢ H B
& a b
> b C D C Orta Taban:
) [AB]//[DC] m 3¢ Yan kenarlarin orta noktalarini birlestiren dogru parcasidir.
L A N D S [AB]//[DC]
AH B A B
_ x+y=180° E F |AE| = |ED|
[DH] yiikseklik [DH|=h o+p=180° R IBF|=Fc|
A i B

[EF] orta taban

, [EF]//[AB]//[DC]
[AC] ve [BD] kbsegenler Harmonik Taban:

) C
& |AC| =e 38t Késegenlerin kesim noktasindan tabanlara gizilen paraleldir.
D 5 C
|BD|:f / > [PR] harmonik taban

_y R
A B exf PVO\
} Kosegenler dik kesismezler, birbirlerini ortalamazlar. s > 8
DiK YAMUK Yamuk Ozellikleri:
38t Bir agisi 90° olan yamuklardir. 1) Yamukta orta tabanin uzunlugu alt ve (st tabanlarin
c uzunluklari toplaminin yanisidir (aritmetik ortasidir).
D
= D S ¢ [AB]//[DC]
" ‘ ¢ |ael=feo
= . = Fd
A B A a B [EF] orta taban
P> [AD] yamugun yiiksekligidir. [EF]//[AB]//[DC]
Késegenlerin uzunluklar esit degildir. |EF| atc

Kosegenler dik kesismezler, birbirlerini ortalamazlar.

iKiZKENAR YAMUK
38¢ Yan kenar uzunluklari esit olan yamuklardir. [CL]//[DA] olacak bigimde

[CL] gizilirse

D
[AB]//[DC] |AL=c ve |LB|=a-c
a0} =lec]
A > B
CLB liggeninde [KF] orta taban olacagindan
> ) ) k=22
m(DAB) = m(CBA) = x 2
m(ADC) =m(BCD) =y |EF|:C+%:>|EF|:6‘T+C elde edilir.
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2) Yamukta orta tabanin kdsegenler arasinda kalan parga-
sinin uzunlugu alt ve Ust tabanlarin uzunluklari farkinin

yarisidir.
[AB]//IDC]
|AE|=|ED|
|BF| =|FC|

[EF] orta taban

k===
”

ADC iiggeninde [EK]

orta taban oldugundan

C
EK|=—
=

BCD uggeninde [LF]
orta taban oldugundan

[EF] orta taban

N atc _c
oldugundan |EF|:T |LF] >
|KL|:|EF|7(|EK| +|LF|):27(E+EJ=E

2 2 2 2

3) Yamukta harmonik tabanin uzunlugu alt ve (st taban
uzunluklarinin harmonik ortasidir.

D ¢ ¢ [PR1//[AB]//[DC]
R

P %) Po| = |oR| ===

a+c

A a B |pR|:ﬁ

a+cC

ispat: Yari harmonik benzerlikten kolaylikla ispatlanir.

D c C AOB ~ COD oldugundan
o/ L T NR (kelebek benzerligi)
y\ |AO|=at ve [CO|=ct
A a B |BO|:ak ve |DO|:ck
linabilir.
APO ~ ADC oldugundan anabiliv
|PO| a.t a.c
 Tarar o Pt 200
: =|PR|=—"=
BRO ~ BCD oldugundan a+c
[oR__ak _ PR =2
c (a+c)k a+c

4) Yamugun alani, alt ve Ust taban uzunluklari toplami ile
yamugun yuksekliginin ¢carpiminin yarisidir.

D_¢ ¢ [AB]//IDC]
h [DH] L [AB]
[DH/=h
L
A H B ]
M > A(aBcp)=2tdh
a
ispat:
b c c T Paralel dogrular
H arasindaki uzaklik
h h  her noktada aynidir.
ol B'den yiikseklik
A H B .
I M gizilirse
a
[BT| =[DH|=h
A(DAB) :a;h (a+0h
= A(ABCD) = -
C.
A(BCD)=—
(BCD) 5

P> Buna gore, yamukta bir kdsegen cizildiginde olusan iki
licgenin alani, tabanlar oraninda dagilr.

I
d, d, // d,ise
© \D A(ABC)=A(EBC)
h ® h dolayisiyla
SN b A(ABD)=A(ECD)
B C d,

ABC ve EBC Uggenlerinin alanlari esit ve BCD her iki
lggende ortak bolge oldugundan yesil Giggenlerin alanlari
esittir.

P> Anoktasi d, izerinde istenilen yere kaydirilabilir, Giggenin
alani degismez.
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5) Bir yamukta kdsegenler gizilirse olusan tiggenlerden yan
kenarlar Gzerindeki Gggenlerin alanlari esittir. Karsilikli
tiggenlerin alanlari garpimi esittir.

DC [DC1//[AB]

A(AOD)=A(BOC) =S

0
@ A(DOC) =S,
A(AOB)=S
A B (AOB) =S,
$?=s,.5,
AOB ~ COD oldugundan

|A0|=at ve|CO|=c.t
[Bo|=an ve|DO|=cn

C
Benzerlik orani=k =—
B a

k2 = - = A(DOC) = 2.5 ve A(AOB)=a>.S
a

ct—>cs = at—acS

= A(AOD)=A(BOC)=a.c.5
cn—>c2S = an—ac$

(a.cS).(ac.s)=(a%.5).(c.5) =5 =5, .5,

6) Bir yamukta yan kenarlardan birinin orta noktasi karsi
koselerle birlestirilirse olusan tggenin alani yamugun
alaniin yarisidir.

D C [DC]//[AB]
b [DP| =|PA|
N A(DPC)=S$,
A B A(APB)=S,
A(CPB)=S
S=5,+5,
ispat

[CD] ve [BP] uzatilirsa APB =DPT oldugundan |BP|=|PT|
A(DPT) = A(APB) =S5,

CTB liggeninde P orta nokta oldugundan
A(CPT)=A(CPB)=5=5, +5,

A(CPB) = A(ABCD)

7) Bir yamukta yan kenarlarin uglarindaki késelerden gizilen
aclortaylarin olusturdugu ag1 90°dir.

D _, C (DC]//[AB]
m(DAP) =m(PAB)
N P R m(ADP) =m(PDC) ise
A ” B

m(DPA) =90°

ispat:

Dortgende ardisik iki kosedeki agiortaylarin olusturdugu
acinin Olgusu diger iki kosedeki aginin olglileri toplaminin
yarisidir.

m(DéB) =X
m(AéC) =y ise
x+y=180°
A + . 180°
m(DPA) = % — m(DPA) = -90°

P> Bunun sonucu olarak:

D M C Aclortay Uzerindeki bir

noktadan kollara indirilen
dikmelerin uzunluklari

B  esit oldugundan
[PK| =|PL|=|PM|

P noktasi ylksekligin orta noktasidir.

ALP (iggeni ile PMD (ggeni arasinda ¢ dikme benzerligi
bulunmaktadir.

P> Yine P noktasindan tabanlara paralel gizilirse orta taban
olusur.
D C [EF] orta taban

o] A =[e?
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8) Bir dik yamukta kdsegenler dik kesisiyorsa yamugun 10)Bir ikizkenar yamukta kdsegenler dik kesisiyorsa
yuksekligi alt ve Ust tabanlarin geometrik ortasidir. yukseklik alt ve st tabanin aritmetik ortasidir.

R [DC1//1A8]

N [DC]//[AB]

1% [DAILAB] [AC] L [BD]

[AC] L[BD] ise [DH] L [AB]
h=+ac |Dﬂ:h
A a B A h_a+c
I 2
ispat:
b . c O noktasindan gegen
A [DP1//ICA] yukseklik gizilirse
o olacak bicimde [DP] ikizkenar dik ticgenler
/ﬁ h cizilirse [BD] L [DP] elde edilir.

_ m(OAB) = m(0BA) = 45°
P c A a B m(OCD) =m(0DC) = 45°
DPAC paralelkenar oldugundan |DC| =|PA|=c
DPB tiggeninde Euclid bagintisi yazilirsa |PHy| = 4| =|H; 0] _c

1 1 1
2 J 2 hoatc
h*=a.c = h=+ac s =h= )
|AH, | =|HB|=H,0| =3
9) Bir yamukta kdsegenler dik kesisiyorsa kdsegenlerin 11)Bir yamukta alt ve Ust tabanlara paralel dogru gizilirse
kareleri toplami alt ve Ust tabanlarin toplaminin karesine elde edilen yamuklarin alanlar orani yazilabilir.
esittir. Yukseklik, kosegenler carpiminin tabanlar toplami
oranina esittir. D_,¢ C [DCI//IKL//IABI
b £ [DCl//1AB] / S, Ipc/=c
[AC] L[BD] K < z L |KL| —x
|Ac|=e > |AB|=a
[BD| =f A a B —
A > a B 2 2 2 s_l = i
e”+f =(a+c) S, 2 —x2
ef 2,2
h=—— 2 a +cC
a+c S1=5=>x"= 5
ispat: T2 benzerligi ile ispatlanabilir.
[DP]//[CA] olacak P’\ [AD] ve [BC] uzatilirsa
bigcimde [DP] gizilirse / PDC~PKL:>k:Ec¢kZ:E;
[pp|=e X X
A(PDC) =c2.S = A(PKL) =x2.S
[PD] L[DB] 2
L X , X
PKL~PAB k== =k’ ==
a a
PDB dik iicgeninde B AlPKL)=x*S= A(PAB)=a".S
Pwh%omskommﬁﬁmmmee2+#=k+m2
f
Euclid Teoremi isletilirse h=—— A(PDC) =c*.S = A(KLCD) = (x* —Cz).s} oS x* —c?
a+c =
2 2 22
elde edilir. A(ABLK) =(a” —x°).S S, a’—x
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12)ikizkenar yamukta bir yiikseklik gizilirse taban {izerinde
ayirdigl pargalardan biyik olani ile yiksekligin ¢carpimi
yamugun alanini verir.

D c [DC]//[AB]
[DH] L[AB]

h |pA| =|cB|

[pcl=c

|HB| =x

[DH =h

A(ABCD)=x.h

¥

ispat:

DHA =BKC

DHA dik Gggeni
0] yerine BKC dik
h h Ucgeni eklenirse

A ABCD yamugunun

A H X B alani HBKD dikdértgenin
alanina donusdr.
A(ABCD) = A(HBKD) = x.h

Yamuk Sorular Goziiliirken:

3¢t viikseklikleri ¢izmeyi deneyiniz.
¥ p c ¢

Je¢ ADH, ve BCH, dik

¢ h h licgenlerinde Pythagoras
;;1 Teoremi yazilabilir.

o) o ol

h h

o) ol
HXAc-xH, a—c+x B

Yan kenarlardan birine paralel gizmeyi deneyiniz.

D_,< C
i AKCD paralelkenardir.
d CKB liggeni genellikle
ozelligi bilinen bir Gggen
A2 X p—s B olur.
D¢ C
b b
A a—c K > c B

PDC~ PAB oldugundan
benzerlik ozellikleri
kullanilabilir.

. C
Benzerlik orani=k=—

a
2
c
Alanlar orani =k? ==
a

P> Paralel dogrularin oldugu her yerde beraberinde benzer-
ligi ve ozelliklerini hatirlayiniz. Yamukta iki kenar paralel
oldugundan T1, T2, kelebek benzerlikleri sik sik karsiniza
cikacaktir.
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